Groupes discrets

Groupes quantiques discrets
«), dim H, < o0

S = Cp- ®aEI L(H
S = alg- P, L(H,) idéal dense

S=c¢(T), Z=T, H,
S = ¢

=C

§:8 — M(S®S) coassociatif, k : S = S
e : S — C co-unité (repr. triviale : € € 7)

0(a)(e, B) = a(apf), k(a)(a) = a(a™)
6(&) = a(l[‘) (6 =1r € I)

Poids de Haar hy,, hgr définis sur S
Vae L(H,) hr(a)=m,Tr (F;a) et

hr(a) = myTr (FZa,)

hr = hr mesure de comptage sur I'

(S,6) unimodulaire : hy, = hg <

avec Fo € L(Hy)4 tq Tt Fy =Tr F7l=m, |Va F,=id & k?=1 < h trace
A : S — H construction GNS pour hpr H=/0?T), HQH ~ (T x T
V € L(H®H) unitaire multiplicatif V(&) (a, B) =E&(af, p)

V e M(5,®8) avec S, = (id®L(H),)(V)~
S est munie de 5 h

V=> pa®@l, € M(CXT)®co(T))
S, = C*(T) (algebre de convolution)

F(a) = (id®hg)(V*(1®a)) € S, pour a € S

S=F(S) cS,, h(F(a)*F(a)) = hr(a*a)

Fla) =Y a(a)py-1, S = CI' C C*(T)

Dans le cas d’'un groupe discret abélien, C*(T")
V =[(@,a)~ (& a)] € Cy(I'xT)

Yy

et

C(T) via a > (-,
Fla) = [am 5,

«). Alors

a(a)(d, o))




Groupe quantique discret

Groupe compact

S = co- D,z L(Hy), dim H, < o0
S=alg-D,cr L(Ha)

S =C*(G), T =Irrep(G)
H,, espace de la repr. «

§:8 — M(S®S) coassociatif, kK : S — S
e : S — C co-unité (repr. triviale : € € 7)

5(Ug) — Ug@Ug
€(Ug) =1, “(Ug) =U,;"!

g

Poids de Haar hy, hr définis sur S
Vaec L(H,) hr(a)=m,Tr (F;la) et

o

hr(a) = m,Tr (F,a)

avec F,, € L(Hy)y tq Tr F, =Tr F;! =:m,,

hr = hgr “trace canonique” de C*(G)
F, =id, m, =dim H,

A : S — H construction GNS pour hg
V € L(H®H) unitaire multiplicatif

V e M(S’T@JS) avec S, = (Id®L(H)«)(V)~

A

Sr = C(G), 9(a)(g, h) = a(gh)
h

mesure de Haar de G (trace)

F(a) = (idhg)(V*(1®a)) € S, pouracS
F(S) C Sy, h(F(a)*F(a)) = hr(a*a)

S

pour a € L(H,), F(a) € C(G) est un
coefficient de la repr. «




